
    روز اول 

 است. bو  aعلیه مشترک دو عدد ترین مقسوم(، بزرگa,bدر این سؤال منظور از ) -1

iو ... از اعداد طبیعی وجود ندارد که برای هر  a1 ،a2 ،a3الف( ثابت کنید دنبالة  , j   کهi j 

 i ja j , a i  1 

که هیچ کدام از عبارات و ... از اعداد طبیعی وجود دارد به طوری a1 ،a2 ،a3عددی اول و فرد باشد، ثابت کنید دنبالة  pب( گیریم 

 i ja j , a i   که(i j)  برp پذیر نباشند.بخش 

 

AB، که در آن ABCDالساقین دخل ذوزنقة متساوی Pنقطة  -2 || CD طوری انتخاب شده که ،APB ADC  وDPC ABC  ثابت کنید

AB CD AD BC  . 

 

nجدولی  -3 n  داریم کهn  های جدول را سیاه کنیم با این شرط که در هر زیر جدولخواهیم برخی از خانهپذیر است. میبخش 3بر m m 

mاز آن، که    توانیم سیاه کنیم؟تر نباشد. حداکثر چند خانه را میهای سفید بیشهای سیاه از تعداد خانه، تعداد خانه1

 

 

 

 

 

 

 

 



    روز دوم 

xدو عدد حقیقی مثبت و متمایز باشند که  yو  xگیریم  -4 y x y  4  . ثابت کنید:4
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ما تعدادی رخی از شمن به ب»گوید: کند و میها تقسیم میاند. مربی تعدادی سیب را بین آنای نشستهپنج کودک باهوش دور میزی دایره -5

ه در چپ و کهای دو نفری داند، سیبخودش را میهای که تعداد سیبام و تعداد سیب هیچ دو نفری برابر نیست. هرکس علاوه بر اینسیب داده

رویی خود بهو نفر رودخواهد که اختلاف تعداد سیب کند و از هر کس میها را اعلام میسپس او تعداد کل سیب« بیند.راستش هستند را هم می

 را بگوید.

 ست آورد.دتواند با استدلال جواب درست را به کم یکی از کودکان میباشد، دست 16تر از ها کمالف. ثابت کنید اگر تعداد سیب

 ان بفهمد.ربی را با اطمینها را طوری تقسیم کند که هیچ کودکی نتواند جواب سؤال متواند سیبباشد، مربی می 16ها ب. نشان دهید اگر تعداد سیب

 

6- X ای متغیر روی دایرة محیطی مثلث را نقطهABC گیریم. از میX  برAB  وAC کنیم تا خط گذرنده ازدو عمود رسم می BC  را به ترتیب

 گیریم.(می Yا ربر هم منطبق باشند همان نقطه  Qو  X ،Pنامیم. )اگر می Yرا  Qو  X ،Pقطع کنند. مرکز دایرة گذرنده از  Qو  Pدر 

 کند.روی یک دایره حرکت می Yروی دایرة محیطی،  Xالاضلاع باشد، با تغییر متساوی ABCالف. ثابت کنید اگر مثلث 

 الاضلاع است.متساوی ABCروی یک دایره حرکت کند، مثلث  Yروی دایرة محیطی،  Xب. عکس قسمت الف را ثابت کنید: اگر با تغییر 

 

  


